Φάση 1η : «Έλλειψη μέσω γεωμετρικού τόπου – Κατασκευή Ελλείψεων»
ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 1ο
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΑ ΟΜΑΔΑΣ ΜΑΘΗΤΩΝ : 	1) ………………………………………………………… 
2) ……………………………………………………..... 

Φάση 1η : (με χρήση των αρχείων «Γ.Τ(Έλλειψη).ggb», «Κατασκευή Έλλειψης»)
Ζητείται από τους μαθητές να ανοίξουν το αρχείο «Γ.Τ(Έλλειψη).ggb» και να 
Διαβάσουν το Πρόβλημα Γεωμετρικού τόπου.	
[image: ] 
Οι μαθητές παρατηρούν το αρχείο geogebra όπου υπάρχουν κατασκευασμένα τα βήματα του προβλήματος. 
Ο διδάσκων δίνει σε σχεδιαγράμματα τα βήματα, ώστε οι μαθητές/τριες να εμπλακούν κατασκευαστικά για την κατασκευή των βημάτων.
· Επιλέξτε ένα δρομέα και ονομάστε τον ρ. (min=0, max=5)
· Επιλέξτε ένα κύκλο με κέντρο Α και ακτίνα ρ.
· Επιλέξτε ένα σημείο Β του παραπάνω κύκλου.
· Επιλέξτε ένα σημείο Γ εσωτερικά του παραπάνω κύκλου.
· Φέρτε την μεσοκάθετη του ΒΓ.
· Φέρτε την ακτίνα ΑΒ του παραπάνω κύκλου.
· Ονομάστε Μ το σημείο τομής της μεσοκάθετης του ΒΓ με την ακτίνα ΑΒ
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Ο διδάσκων ζητά από τους μαθητές/τριες να κάνουν δεξί κλικ στο σημείο Μ και να επιλέξουν ίχνος ενεργό και να κάνουν δεξί κλικ στο σημείο Β και να επιλέξουν κίνηση ενεργή, τότε όσο κινείται το σημείο Β πάνω στον κύκλο (Α,ρ)  το σημείο Μ θα αφήνει ένα ίχνος που κατασκευάζει μία έλλειψη με εστίες τα σημεία Α και Γ, που είναι ο ζητούμενος γεωμετρικός τόπος των σημείων Μ του επιπέδου. 

Ο εκπαιδευτικός δίνει τον ορισμό της έλλειψης:
Έστω E′ και Ε δύο σημεία ενός επιπέδου. Ονομάζεται έλλειψη με εστίες τα
σημεία E′ και Ε ο γεωμετρικός τόπος C των σημείων του επιπέδου των οποίων
το άθροισμα των αποστάσεων από τα E′ και Ε είναι σταθερό και μεγαλύτερο
του E′E. Το σταθερό αυτό άθροισμα το συμβολίζουμε, συνήθως, με 2α και την
απόσταση των εστιών E′ και Ε με 2γ. H απόσταση E′E ονομάζεται εστιακή
απόσταση της έλλειψης.



Κατασκευή Έλλειψης 
(Γ.Τ των σημείων τομής δύο κύκλων με διαφορετικές ακτίνες):
Ζητείται από τους μαθητές/τριες να ανοίξουν το αρχείο «Κατασκευή Έλλειψης 1.ggb» και να διαβάσουν το 2ο Πρόβλημα Γεωμετρικού τόπου.
[image: ]
Ο διδάσκων ζητά από τους μαθητές να κάνουν δεξί κλικ στα σημεία Μ, Μ’ και να επιλέξουν ίχνος ενεργό και να κάνουν δεξί κλικ στον δρομέα a και να επιλέξουν κίνηση ενεργή, τότε όσο κινείται ο δρομέας a, τα σημεία Μ, Μ’ θα αφήνουν ένα ίχνος που κατασκευάζει μία έλλειψη με εστίες τα σημεία Ε και Ε’, που είναι ο ζητούμενος γεωμετρικός τόπος των σημείων Μ του επιπέδου. 

Κατασκευή Έλλειψης :
(Γ.Τ των σημείων τομής των δύο ακτινών ομόκεντρων κύκλων με τον μικρό κύκλο):

[image: ]Ζητείται από τους μαθητές να ανοίξουν το αρχείο «Κατασκευή Έλλειψης 2.ggb» και να διαβάσουν το 3ο Πρόβλημα Γεωμετρικού τόπου.

[image: ]
Ο διδάσκων ζητά από τους μαθητές/τριες να κάνουν δεξί κλικ στα σημεία Δ, Ε και να επιλέξουν ίχνος ενεργό και να μετακινήσουν το κέντρο Α των ομόκεντρων κύκλων πάνω στον άξονα x’x, τότε όσο μετακινείται το κέντρο Α, τα σημεία Δ, Ε θα αφήνουν ένα ίχνος που κατασκευάζει μία έλλειψη με κέντρο το Ο(0,0), που είναι ο ζητούμενος γεωμετρικός τόπος των σημείων Δ και Ε του επιπέδου.



Στη συνέχεια ο διδάσκων καλεί τους μαθητές/τριες να κατασκευάσουν μία Έλλειψη πρακτικά με μολύβι, χαρτί, σχοινί και δύο πινέζες. 
Οι μαθητές θα εμπλακούν πρακτικά στην κατασκευή της Έλλειψης.
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Στη συνέχεια ο εκπαιδευτικός παρουσιάζει με τον προτζέκτορα του διαδραστικού πίνακα τον γεωμετρικό ορισμό της έλλειψης 
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[TIPAKTIKH KATAZKEYH EAAEI¥HX

TpaKTikd, WTopovpe Vo oyedLGoovpe ™Y EAMhenym og eENg:
Q Taipvovue éva oxowi pijKovs 2a.
Q Ztepedvoupe T GKpa Tov 0T eotieg E kal E'.
@ Me éva poAOBL, SLaTnpdVTOG To 6YOLVE TEVIMUEVO,
Q duoypagovpe (Katé TV KivI|eN Tov) TV EAAen)n).
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PIKOZ OPI

£lval 0 YEwHeTPLKOG TOmTog C TV onueiwv M Tov emmedov,
TWV 0TTOLWY TO GOPOLONE TOV ATOOTAOEWY artd S0 oTadepd onuela
E’ xau E avtov eivar otabepd (ioo pe 2a) kot
peyaivtepo tov E'E = 2y.

Zupfohkd: C: dM,E)+d(M,E")=2a>2y I

- . .
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MpoéRANua MewpeTpIKOU TOTT!

Karaokeur EMeiyng wg Mewpietpikég Témmog onpiciwy M Tou emiméSou:
Aivovrar:

1. KGKAOG e KEVTPO A Kall AKTival p.

2. Znpicio B Tou KikAou (A,p).

3.T cowrepiko anjicio Tou KikAoU (A,p).

4.MeGOKABET Tou EUBUYPajILIOY TFALaTOG BT

5. Aktiva AB Tou kukAou (Ap).

6. M onjicio Toprig TG akTivag AB Kai TG HEGOKABETOU Tou EUBGYPAMHOU TurHaTog B .
Znreiran:

Na Bpedei o MewpeTpikég TOTOG Twv Gnpciwy M Tou emméSou;
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Trooviore To dBporapa :

|MA + MT| = |[MA + MB| = p = orabepéd
(MB = MT),

(MA +MB = p)

Apa: [MA 4 MT| = p = orafepd

Onére o Tewperpirds T6mos Twr onpeiwy M Tov emimédov eivar "EAXeupn
e Eories Ta onuela A kar T.
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206 MEWPETPIKOG TOTTOG

1. Karaokeur Apojiéa a e 0sa<5

2. Karaokeur EulUypapiou Tuijiarog I'A e jrikog a

3. Karaokeur Evluypappou Tuijiarog AB jie jrikog max(a)-TA
4. Karaoeurj oTaeptiv onpeiwv E kai E'

5. Karaokeur kikAou (E.AB)

6. Kataokeun kikAou (E\[4)

7. 01 kikAo! TEVOVTaN OTa GNpieia M Kai M
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306 MEWMETPIKOG TOTTOG

1. Kirhog e KEVIPo A Kl akTiva p, T0 KEVIpO A KIVEITal oTov Gfova X
2. KikAog 15 Kivipo A Ka1 GKTiva R, 10 KEVIpo A KIVEITal 01ov G§ovax.

3. loxvsE p<R

4. Snpeia B, I sivar onyisia Topis Tou dfova y'y kai Tou KiKhou (AR)

5. Znpsia A, E sivar onpeia Topiis Twv axmviv Tou KikAou (AR) KarTou kikAou (Ap)

0 mepimTwon (<R/2)

Av o1a npzia A ka1 E puSpigoups ixvog EVEPYS Kai HETAKIVIIGOURE To KEVIPO A TWY KUKAWY OTOV G0Vl XX KTAOKEUG{eTar opioviia EAAZn e KEvpo O(0,0)

20 mepimmwon RI2<p<R)

Av o1a npzia A ka1 E puBRigoups iXVog EVEPYS Kai HETaKIVIIOOURE TO KEVTPO A TWY KUKAWY OT0V G0V XX KATAOKEUG{eTas KaTaxGpuen S 1z Kivipo 0(0,0).
3 mepimwon =R/2)

Av o1a npzia A ka1 E puSpicoups iXVog eVEPYS Kai HETaNIVIIOOURE To KEVTPO ATWY KUKAWY OTOV Gf0va XX KATAOKEUGEETal KUKAO 1z KivIpo O(0,0).




